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Προαγωγικές εξετάσεις Β Λυκείου 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 

ΘΕΜΑ 1ο  
Α. Έστω ( )1 1x , yα =

r   και ( )2 2x , yβ =
r

 δύο διανύσµατα του  καρτεσιανού επιπέδου Οxy. 
α) Να εκφράσετε (χωρίς απόδειξη) το εσωτερικό γινόµενο των διανυσµάτων  αr  και β

r
 

συναρτήσει των συντεταγµένων τους.                                                                                               
Μονάδες 5 

β) Αν τα διανύσµατα αr ,β
r

 δεν είναι παράλληλα προς τον άξονα y y′  και 1 2,λ λ  είναι οι 
συντελεστές διεύθυνσης των αr ,β

r
  αντιστοίχως, να αποδείξετε ότι:  1 2 1α ⊥ β⇔ λ ⋅λ = −

rr ,                  
Μονάδες 10 

Β. Έστω , vα
r r  δυο διανύσµατα του επιπέδου µε 0α ≠

rr
 . Με αρχή ένα σηµείο Ο παίρνουµε 

τα διανύσµατα ΟΑ = α
uuur r  και vΟΜ =

uuuur r . Από το Μ φέρνουµε κάθετο στη διεύθυνση του ΟΑ
uuur

 
και έστω Μ1  το ίχνος της καθέτου.  
Να δείξετε ότι   v vαα ⋅ = α ⋅ προβ r

r rr r           ( )1 vαΟΜ = προβ r

uuuuur r                                Μονάδες 10 

 
 ΘΕΜΑ 2ο  
Α. Να αποδείξετε ότι το γινόµενο δύο περιττών ακεραίων αριθµών είναι περιττός 
ακέραιος αριθµός. 

Μονάδες 5  

Β. Να αποδείξετε ότι αν ο α είναι ακέραιος, τότε και ο 
( )2 1

2
α α +

 είναι ακέραιος.               

Μονάδες 10 

Γ. Αν ο α είναι περιττός ακέραιος, να αποδείξετε ότι ο 
( )2 1

2
α α +

 είναι επίσης περιττός 

ακέραιος.                                                                                                            Μονάδες 10 
ΘΕΜΑ 3ο  

∆ίνονται οι ευθείες 1 : 4x 3y 9 0ε − − =  και 2
4: y x 8
3

ε = −  

Α) να δείξετε ότι 1 2//ε ε                                                                                        Μονάδες 8 
Β) να δείξετε ότι το σηµείο Α(0, - 3 ) ανήκει στην 1ε                                         Μονάδες 7 
Γ) να υπολογίσετε την απόσταση των 1ε και 2ε                                                    Μονάδες10 
ΘΕΜΑ 4ο  
∆ίνεται κύκλος 2 2C : x y 10+ =  και σηµείο Α(4, 2) 
Α) να δείξετε ότι το σηµείο Α(4, 2 ) δεν ανήκει στον κύκλο C        

                                     Μονάδες 5 
Β) Να βρεθούν οι εφαπτοµένες που άγονται από το σηµείο Α στον κύκλο C          

           Μονάδες 10 
Γ) Να βρεθεί η γωνία των εφαπτοµένων           

                                                                  Μονάδες 10 
 


