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ΘΕΜΑ 1ο 
Α.   Αν οι συναρτήσεις f, g είναι παραγωγίσιµες στο xΟ , να 
αποδείξετε ότι η συνάρτηση f+g είναι παραγωγίσιµη στο x0 και 
ισχύει: 

(f+g)'(xo) = f'(xo)+g'(xo) 
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Β.   Για καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις να γράψετε 
στο τετράδιο σας τον αριθµό της και, ακριβώς δίπλα, την 
ένδειξη Σ, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λ, 
αν αυτή είναι λανθασµένη. 
1. Αν µία συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη σ' ένα σηµείο x0 , τότε 
είναι και  συνεχής στο σηµείο αυτό. 
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2. Αν µία συνάρτηση f είναι συνεχής σ' ένα σηµείο x0 , τότε είναι 
και παραγωγίσιµη στο σηµείο αυτό. 
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3. Αν µία συνάρτηση f είναι συνεχής σ’ ένα διάστηµα ∆ και ισχύει 
f΄(x) = 0 σε κάθε εσωτερικό σηµείο x του ∆, τότε η f είναι γνησίως 
φθίνουσα στο ∆ . 
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4. Αν µία συνάρτηση f είναι συνεχής σ’ ένα διάστηµα ∆ και ισχύει 
f΄(x) > 0 σε  κάθε εσωτερικό σηµείο x του ∆, τότε η f είναι γνησίως 
αύξουσα στο ∆. 
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5.    Αν υπάρχουν τα όρια των συναρτήσεων f και g στο x0 , τότε 
ισχύει:        (f(x)+g(x))=  f(x)+ g(x) 
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6.Αν υπάρχουν τα όρια των συναρτήσεων f και g στο x0 , τότε 



ισχύει:      (f(x)g(x))=  f(x) – g(x) 
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7.  Για  κάθε  µ ιγαδικό  αριθµό  z= α  +β i  ισ χ ύ ε ι :  
2 2z + α +β  
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8. Για το µιγαδικό αριθµό ί ισχύει :   ί4 = 1  . 

Μονάδες 2 

ΘΕΜΑ 2ο 

∆ίνονται οι µιγαδικοί αριθµοί  z1 = –1+ i ,   z2 = 3 – 4 i 

α.    Να υπολογίσετε το µιγαδικό αριθµό z1 + 5z2
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β.    Να υπολογίσετε το µιγαδικό αριθµό 2

1

z
z
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.

 γ    Να αποδείξετε  ότι το πρωτεύον  όρισµα του 

µ ιγαδικού  αριθµού z1  είναι: 1
3Arg(z )
4
π

=  
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δ.    Να υπολογίσετε το µιγαδικό αριθµό 8

1z
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ΘΕΜΑ 3ο 
∆ίνεται η συνάρτηση f(x) = x3– 6x2 + 9x – 2 . 
α.    Να µελετήσετε τη συνάρτηση f ως προς τη µονοτονία και τα 
τοπικά ακρότατα. 
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β.    Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικής 

παράστασης της f στο σηµείο Α(–1, f (–1)) . 
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γ.    Να αποδείξετε ότι η εξίσωση f(x) = 0 έχει ακριβώς µία ρίζα 
στο διάστηµα (0 , 1) · 
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ΘΕΜΑ 4ο 

∆ίνεται η συνάρτηση:  

3

2

x 4x , xf (x) x 2
x k, x

⎧ − 2

2

αν <⎪= −⎨
⎪− + αν ≥⎩

 

όπου k∈R Να βρείτε : 
α.    το      k,      ώστε      η      συνάρτηση      f      να      είναι      

συνεχής      στο x0 = 2  , 
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β.    το όριο   ) , 

x 1
limf (x)
→
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γ.    το ρυθµό µεταβολής της f στο x0 = 4 και 
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δ. την πλάγια   ασύµπτωτη   της   γραφικής παράστασης    

   της συνάρτησης 
f (x)g(x)
x 3

=
+

  στο −∞  
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