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ΘΕΜΑ 1ο 
Α.1. Να αποδείξετε ότι η ευθεία, µε εξίσωση Αx+Βy+Γ= 0, όπου    Α≠ 0   ή   
Β≠ 0,   είναι   παράλληλη   στο   διάνυσµα δ  = (Β,-Α)   και κάθετη στο 
διάνυσµα  η = (Α, Β) . 

Μονάδες 8,5 
Α.2. Οι ευθείες ε1,ε2 έχουν συντελεστές διεύθυνσης λ1 , λ2 αντίστοιχα. Να 
συµπληρώσετε στο τετράδιο σας τις παρακάτω ισοδυναµίες: 

α) ε1 // ε2  ⇔………...  
β). ε1 ⊥  ε2  ⇔………. 

Μονάδες 4 
Β-1.   ∆ίνεται η ευθεία µε εξίσωση ε: 2x+3y – 8 = 0 και το διάνυσµα    
            α  = (2λ- 1, λ),  λ∈Κ.   
Να βρείτε το λ, όταν: 

α) η ευθεία ε είναι παράλληλη στο διάνυσµα α  
β) η ευθεία ε είναι κάθετη στο διάνυσµα   α    . 

Μονάδες 4 
Β.2.   Στη   Στήλη   Α  δίνονται  οι  εξισώσεις  ευθειών  και  στη Στήλη Β τα 
κάθετα σ' αυτές διανύσµατα. Να    γράψετε    στο    τετράδιο    σας    το    
γράµµα    της Στήλης Α  και δίπλα σε κάθε γράµµα τον αριθµό της Στηλης Β 
που αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση. 
 

Στήλη Α Στήλη Β 
α.   y = 3x – 5  1.     (-2,7) 
β.   y = - 7  2.     (3,-1) 
γ.    x = 1 3.     (1,3) 
 4.      (4,0) 
 5.      (0,-3) 

Μονάδες 4,5 
Β.3.   ∆ίνονται οι ευθείες ε1 : λx+2y+3 = 0     και  ε2 : 3x – 2 y + l = 0. Να 
βρείτε το x∈R, όταν:  
α)   ε1 // ε2 
β)   ε1 ⊥  ε2  

Μονάδες 4 



 
ΘΕΜΑ 2ο 
 
∆ίνονται οι ακέραιοι αριθµοί β = 3α + 4 και γ = 4α + 5,όπου α ακέραιος 
αριθµός. Να δείξετε ότι: 
α) οι αριθµοί β, γ έχουν µέγιστο κοινό διαιρέτη τη µονάδα 

Μονάδες 8  
β)   ο αριθµός  β γ - ( β + γ)  είναι περιττός 

Μονάδες 8 
γ) αν για τους β = 3α + 4 και γ = 4α + 5 ισχύει επιπλέον α = 3κ, όπου κ 
ακέραιος, τότε ο αριθµός γ2 – β2 είναι πολλαπλάσιο του 3. 

Μονάδες 9 
 
ΘΕΜΑ 3ο 
 
∆ίνεται ο κύκλος C: x2+y2 = 25 και ε1, ε2 οι εφαπτόµενες του κύκλου από το 
σηµείο Μ(0, -10). Αν Α και Β είναι τα σηµεία επαφής των ε1, ε2  µε τον 
κύκλο, να βρείτε: 
α)   τις εξισώσεις των εφαπτοµένων ε1, ε2 . 

Μονάδες 10  
β)    τις συντεταγµένες των σηµείων επαφής Α και Β 

Μονάδες 8 
γ)    την εξίσωση της παραβολής που έχει κορυφή την αρχή των αξόνων και 
διέρχεται από τα σηµεία Α και Β. 

Μονάδες 7 
 
ΘΕΜΑ 4ο 
 
Α ν    ΡΑ+ΡΒ  -2ΡΓ=0   και  |ΡΑ | = 6,  |ΡΒ  | = |ΡΓ |= 2 3  
να δείξετε ότι: 
α.   τα σηµεία Α, Β, Γ είναι συνευθειακά 

Μονάδες 6  
β.    το σηµείο Γ είναι ανάµεσα στα σηµεία Α, Β 

Μονάδες 4 
γ.    η γωνία Α Ρ̂Β =90ο 

Μονάδες 7 
δ.    το διάνυσµα   v =  ΡΒ+ΡΓ  είναι κάθετο στο ΑΓ . 

Μονάδες δ 


