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ΘΕΜΑ 1ο  
Α.1.   Να αποδείξετε ότι: 

ηµ(α+β) = ηµα συνβ + συνα ηµβ 
Μονάδες 6,5 

Α.2. Να γράψετε στο τετράδιο σας το γράµµα της στήλης Α και 
δίπλα σε κάθε γράµµα τον αριθµό της στήλης Β, που αντιστοιχεί 
στη σωστό απάντηση. 
 

 Στήλη Α  Στήλη Β 
α. 

ηµ2α 1. 
1 2

2
−συν α  

β. συν(α+β) 2. 2ηµα συνα 

γ. 
ηµ2α 3. 

1 2
2

+ συν α  

δ. συν2α 4. 2ηµ2α-1 

  5. 2συν2α-1 

  6. συνα συνβ-ηµα ηµβ 

  7. συνα συνβ+ηµα ηµβ 

Μονάδες 6 
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ΑΡΧΗ 2ΗΣ ΣΕΛΙ∆ΑΣ 
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Β.1. Να    γράψετε    στο    τετράδιο    σας    το    γράµµα    που 
αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση 

Αν x x x x
4 4 4 4
π π π π⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞Α = ηµ − ⋅συν + + ηµ + ⋅συν −⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 . 

τότε  η  τιµή  της  Α  είναι: 

         α. 0       β.  2
2

   γ. -1         δ. 1      ε . 2
2

−   

Μονάδες  4,5 
Β.2. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν 
γράφοντας στο τετράδιο σας την ένδειξη, Σωστό ή Λάθος δίπλα 
στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

α.  2 2 3
12 4
π +

ηµ =   

β.  3
6 6 4
π π

ηµ ⋅συν =  

γ.  συνx συν3x - ηµ3x ηµx = συν2x 

δ .  2 12 1
3 2
π

συν − =     

Μονάδες 8  
ΘΕΜΑ 2ο 

Αν  α2=συνθ,  α3= 2 ηµθ,   α4= 3  εφθ  µε  0,
2
π⎛ ⎞θ∈⎜ ⎟

⎝ ⎠
  είναι  ο 

δεύτερος,    τρίτος    και    τέταρτος    όρος    µιας    γεωµετρικής 
προόδου (αν):  

α.   να δείξετε ότι 
3
π

θ =  

Μονάδες 8 
β.    να   βρείτε   το   λόγο   λ   και   τον   πρώτο   όρο   α1   της 
γεωµετρικής προόδου (αν) 

Μονάδες 10 
γ.    να βρείτε το άθροισµα των τεσσάρων πρώτων όρων της 
γεωµετρικής προόδου (αν). 

Μονάδες 7 
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ΘΕΜΑ 3ο 
∆ίνεται το πολυώνυµο f(x), όπου 

           
1

4 2 1 3 22f (x) x 5 x 2 3 x 25 x 1
λ+λ− λ= + − ⋅ + −  ,  Rλ∈  , 

Α.     Αν x -1 είναι παράγοντας του f(x), τότε να βρείτε το λ. 
Μονάδες 13 

Β.     Για   λ = 1
2

 

    α.  να δείξετε ότι το (x-1)2 είναι παράγοντας του   

                    
1

4 2 1 3 22f (x) x 5 x 2 3 x 25 x 1
λ+λ− λ= + − ⋅ + −  

Μονάδες 6 
   β.  να βρείτε τα διαστήµατα, στα οποία η γραφική παράσταση 
της πολυωνυµικής συνάρτησης  

           
1

4 2 1 3 22f (x) x 5 x 2 3 x 25 x 1
λ+λ− λ= + − ⋅ + −  

βρίσκεται πάνω από τον άξονα x΄x. 
Μονάδες 6 

ΘΕΜΑ 4ο 

∆ίνεται η συνάρτηση 3 xf (x) ln
3 x
−⎛ ⎞= ⎜ ⎟+⎝ ⎠

 . 

α.   Να βρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f. 
Μονάδες 5  

β.    Να δείξετε ότι η συνάρτηση f είναι περιττή. 
Μονάδες 8 

γ.    Να συγκρίνετε τους αριθµούς   f(0) και 1f
3

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

. 

Μονάδες 5 
δ.      Να λύσετε την εξίσωση:  
                     f(x)+f(x+l) =0. 

Μονάδες 7 
 

ΤΕΛΟΣ 3ΗΣ ΣΕΛΙ∆ΑΣ 
 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ 
ΤΕΛΟΣ ΜΗΝΥΜΑΤΟΣ 


